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Stoff-Verteilung zur Integration 

    Grundniveau - Gymnasium 

Datei Nr. 48011 Teil 1  Einführung in die Grundlagen: 

    Änderungen  und  Differenziale  
    Lineare Änderungen  /  Nicht-lineare Änderungen 
    Lineare Änderungen auf der Tangente - Differenzialbegriff 
    Das unbestimmte Integral – Stammfunktionen -  Grundintegral 1 

Datei Nr. 48012 Teil 2: Integrationsregeln  
     Unbestimmte Integrale für ganzrationale und gebrochen rationale  

  Funktionen mit vielen Substitutionsarten. Umfangreiches Übungsmaterial 

Datei Nr. 48013 Teil 3 Das bestimmte Integral für Potenzfunktionen, ganzrationale und gebrochen 
rationale Funktionen, auch mit Substitution. 

Datei Nr. 48014 Teil 4 Integration von Wurzelfunktionen (1) 

Datei Nr. 48030   Grundniveau für einfache Anforderungen: Gemischtes Trainingsheft 

    Gründlichen Wiederholen und Trainieren: Potenzfunktionen, Rationale  
    Funktionen, Wurzel-, Exponential- und Trigonometrische Funktionen. 

Datei Nr. 48015 Teil 5  Partielle Integration: alles 

Datei Nr. 45041 Teil 6 Exponentialfunktionen alles 

Datei Nr. 46041 Teil 7 Ln-Funktionen alles 

Datei Nr. 48016 Teil 8 Trigonometrische Funktionen alles 

Datei Nr. 48040   Lernblatt:  Die wichtigsten Integrale  

Höheres Niveau (Studium) 

    Gebrochen rationalen Funktionen: 
Datei Nr. 48050  Integrationsmethoden - Übersicht 

Datei Nr. 48051   Integration mit Partialbruchzerlegung 

Datei Nr. 48052   Reduktionsformel bzw. Umgekehrte partielle Integration 

Datei Nr. 48055  Integration mit arctan-Funktionen 

Datei Nr. 48060  Sammlung schwerer Integrale 

Datei Nr. 48056  Integration von Wurzelfunktionen (2)  mit arcsin-Funktionen 

Datei Nr. 48070  Integration von Wurzelfunktionen (3):  Substitutionen mit sin und sinh 

Datei Nr. 48057  Integration der Arkusfunktionen 

Datei Nr. 48061  Schwierige Integrale Aufgabensammlung 
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Vorwort 

Die Integration gebrochen rationaler Funktionen ist teilweise extrem schwer bis sogar unlösbar. 

In diesem Text zeige ich eine Methode, die als Stammfunktion die Arcustangensfunktion verwendet. 

Deren Ableitung ist nämlich ganzrational. (Siehe Abschnitt 1) 

Um sie aber anwenden zu können, muss man die zu integrierenden Funktionen auf die Form 
2

1

x 1
 

bringen. Dazu benötigt man dann weitere Umformungen wie Quadratische Ergänzung, 

Polynomdivision, Substitution oder gar Partialbruchzerlegung, wie dies bereits im Text 48017 gezeigt 

worden ist.  

Kurzum: Für Schüler kaum von Interesse, da diese Methoden das Gymnasialniveau deutlich 

überschreiten. Als „Studentenfutter“ 

Inhalt: 
 1 Grundlagen kompakt          4 

 2 Anwendung zur Flächenberechnung – Teil 1       5 

  B 1:   2

1
f x

x 1



 B2:     2

4
f x

x 1



  B3:     2

32
f x

x 16



  

  B4:   2

9x
f x

x 9



          5 

  B5:   2

2 x
f x

x 1





          6 

  B6:  
2

2

x 9
f x

x 4





          7 

  B7:   2

10
f x

x 4x 9


 
          8 

  B8:   2

4x 12
f x

x 4x 5




 
          10 

  B9:  
3

2

x 4x
f x

x 2x 2




 
          11 

 3 Anwendung zur Flächenberechnung – Teil 2 (mit Partialbruchzerlegung)  13 

  B10: 
  

20,5

2

1

2x x 1
A dx

x 1 x x 1

 


           13 

  B11: 
 

4 4 2

4
2

x 20x 64
A dx

x 1

 


           15 

 

  



48055 Integration mit Arkustangens 4 

1 Grundlagen kompakt 

 Die Funktion  f x tanx  hat im Definitionsbereich   

 ;
2 2

     
D  eine Umkehrfunktion.  

 Man nennt sie  g x arctan x   (bzw. g(x) = tan-1 x). 

 Wichtig:   Es ist  arctan 0 = 0 

 

 

 

 

 Ihre Ableitung ist:     2

1
g' x

x 1



. 

 Und weil das Schaubild punktsymmetrisch zum Ursprung ist, gilt     arctan x arctan x    

 Weiter folgt: 

 Die Funktion  g(x) arctan x   ist eine Stammfunktion der Funktion    2

1
h x

x 1



. 

 bzw.:  
2

1
dx arctan x C

x 1
 

     bzw.  
b

b
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a

1
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2 Anwendungen zur Flächenberechnung – Teil 1  

Beispiel 1:    2

1
f x

x 1



 

Die schraffierte Fläche berechnet man so: 

  
4

4

2 0
0

1
A dx arctan x

x 1
  

  

 A arctan4 arctan0 arctan4 1,32582     
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